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О СУЩЕСТВОВАНИИ НЕКОТОРЫХ
МНОГОГРАННИКОВ С РОМБИЧЕСКИМИ

ВЕРШИНАМИ

В.И. Субботин (Новочеркасск)

Пусть M — замкнутый выпуклый многогранник в E3. Под звез-
дой StarV вершины V многогранника M понимается совокупность
всех граней, имеющих одну общую вершину, совпадающую с V . Ес-
ли звезда StarV состоит из n равных и одинаково расположенных,
т.е. сходящихся в вершине V своими острыми, либо тупыми углами
ромбов, то вершину V будем называть ромбической. Если V распо-
ложена на оси вращения порядка n множества StarV , то V будем
называть n-ромбической.
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M называется RR-многогранником первого типа, если множество
всех его граней можно разбить на два непустых непересекающихся
подмножества — множества равных ромбических (не квадратных)
граней, образующих звёзды симметричных ромбических вершин, и
множества правильных граней одного типа. Если правильные грани
различного типа, то M назовём RR-многогранником второго типа.

RR-многогранник второго типа называется в докладе составным
если плоскостями он может быть разбит на ромбические пирамиды
и правильногогранные многогранники. В противном случае — несо-
ставным.

Основная проблема для определённых вышеRR-многогранников —
это вопрос об их существовании и единственности. В докладе пред-
лагается два способа доказательства при решении этой проблемы —
геометрический и способ доказательства при помощи так называе-
мого «характеристического уравнения» для RR-многогранника. До-
стоинством второго способа является то, что он позволяет также
найти и величину угла ромбов ромбических вершин.

Примером доказательства при помощи характеристического
уравнения являются следующие теоремы.

Теорема. Существует несоставной RR-многогранник с двадца-
тью пятью гранями и с одной 4-ромбической вершиной, принадле-
жащий ко второму типу. Острый угол ромбов α = 73, 10 . . .◦.

Теорема. Существует ещё только один несоставной много-
гранник второго типа (31-гранник), который не имеет фиктивных
(условных) рёбер.

Для составных многогранников второго типа доказана
Теорема. Существуют только пятьдесят четыре составных

RR-многогранника второго типа.
Для многогранников первого типа справедлива
Теорема. Список RR-многогранников первого типа исчерпыва-

ется двадцатью тремя многогранниками.
В докладе доказывается также следующая теорема.
Теорема. Не существует несоставных многогранников, связан-

ных с додекаэдром и не существует RR-многогранников, связанных
с плосконосым кубом.
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МНОГОГРАННИКИ БИНАРНЫХ ДЕРЕВЬЕВ

O. C. Щербаков (Москва)

Задача о минимальном заполнении конечного метрического про-
странства [1] состоит в поиске взвешенного дерева наименьшего веса,
соединяющего данное метрическое пространство (т.е. точки метриче-
ского пространтсва вкладываются в множество вершин графа) так,
что для любых двух точек метрического пространства вес любого
пути, соединяющего их в графе, не меньше расстояния между ни-
ми в метрическом пространстве. В ходе решения задачи приходится
иметь дело с т.н. задачей минимального параметрического заполне-
ния, в такой постановке фиксируется граф G (тип заполнения) и ми-
нимизируется весовая функция на ребрах графа в сделанных выше
предположениях. Вес минимального заполнения данного типа мо-
жет быть найден как решение задачи линейного программирования
[2] или с помощью так называемых мультиобходов [3]. В работе [3]
предъявлена формула веса минимального параметрического запол-
нения, она использует так называемые классы неприводимых муль-
тиобходов, обозначим их T ′(G). В работе [2] формула веса получена
в виде решения двойственной задачи линейного программирования:
вес представляет максимум целевой функции на вершинах много-
гранника (допустимого множества), назовем этот многогранник —
многогранником бинарного дерева.

Опишем многогранник бинарного дерева подробнее. Пусть у би-
нарного дереваG естьm вершин степени 1 (такие вершины называем
граничными), тогда количество рёбер равно 2m − 3. Для дерева G
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